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อนุพันธของฟงกชัน 
 14.  กําหนดให 

12
13)(
+

−=
x

xf  

 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ f  เทียบกับ x  ในชวงจาก x  ถึง hx +  คือขอใด 
ก.  2)12(

1
+x

     ข.  
)122)(12(

1
+++ hxx

 

ค.  
)122)(12(

2
+++ hxx

    ง.  2)122(
2

++ hx
 

 
 
 
 
 
 15.  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพื้นที่ครึ่งวงกลมเทียบกับรัศมี  เมื่อรัศมีของครึ่งวงกลมเปลี่ยนจาก 6 ฟุต 
เปน 10 ฟุต   เทากับเทาใด 
ก.  π6       ข.  π8  
ค.  π10       ข.  π16  
 
 
 
 
 
 16.  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพื้นที่รูปหกเหลี่ยมดานเทา  เทียบกับความยาวของเสนรอบรูปหกเหลี่ยมนี้ 
เมื่อเสนรอบรูปมีความยาวเปลี่ยนจาก 32  นิ้ว  เปน 34  นิ้ว  คือขอใด 
ก.  0.25 ตารางนิ้วตอนิ้ว    ข.  0.45 ตารางนิ้วตอนิ้ว 
ค.  0.75 ตารางนิ้วตอนิ้ว    ง.  0.85 ตารางนิ้วตอนิ้ว 
 
 
 
 
 
 17.  วงแหวนอันหนึ่งพบวา สองเทาของรัศมีวงใหญเปนสามเทาของรัศมีวงเล็ก 
 จงหา อัตราการเปลี่ยนแปลงของพื้นที่วงแหวนเทียบกับรัศมีของวงเล็กขณะรัศมีวงเล็กมีคาเปน 4 เซนติเมตร 
ก.  π8       ข.  π10  
ค.  π12       ข.  π16  
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 18.  กําหนด 63)( 2 += xxf  
         ถา a   แทนอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ f  เทียบกับ x  เมื่อ x  เปลี่ยนจาก 1 ไปเปน 5 
 b  แทนอัตราการเปลี่ยนแปลงของ f  เทียบกับ x  ในขณะ 1=x  
 จงหาคาของ )(lim

2
bax

x
+

→
 

ก.  1      ข.  2 
ค.  3      ง.  4 
 
 
 
 
 
 19.  กําหนดให 

3 13
1)(
−

=
x

xf  คาของ )3(f ′  คือขอใด 

ก.  
8
3

−       ข.  
8
1

−  

ค.  
4
1

−       ง.  
16
1

−  
 
 
 
 
 
 20.  ถา )32(ln)(

245 xxxf ⋅=   แลว    )1()1( ff ′′−′  เทากับคาในขอใด 
ก.  0      ข.  2ln5  
ค.  3ln8      ง.  3ln82ln5 −  
 
 
 
 
 
 21.  กําหนดให )62)(155()( −+= xxxxf  
 จงหาคาของ )1()5( ff ′′−′  
ก.  0      ข.  60 
ค.  90      ง.  120 
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 22.  กําหนดให 1

3 2
)

32

1()( −

+−
=

xx
xf   และ 3)

21
12()(
x

xxg
−
+

=  

 อนุพันธของฟงกชัน gf +  ที่ 4−=x  เทากับขอใดตอไปน้ี 
ก.  

2187
614

−      ข.  
2187
1006  

ค.  
27
10

−      ง.  
27

196  
 
 
 
 
 
 23.  กําหนด 43)( 2 −+= xxxf   และ 32)( += xxg  แลว    ขอใดตอไปนี้ถูก 
ก.  

32
232)()(
+

++=′+
x

xxgf   ข.  ))32(43(
32

1)()( 52 ++−+
+

=′⋅ xxx
x

xgf  

ค.  xxgf 8)()( =′⋅     ง.  
3

2

)32(

1393)()(
+

++
=′

x

xxx
g
f  

 
 
 
 
 
 24.  กําหนดให f  เปนฟงกชันที่สามารถหาอนุพันธได โดยที่ 5)1( =f   และมีคาของ  10)1( −=′f  
 ถา )()2( 23 xfxxy ⋅−=     จงหาคาของ 

dx
dy  ณ ที่ซึ่ง 1=x  เทากับขอใด 

ก.  5      ข.  10 
ค.  12      ง.  คําตอบที่ถูกมิไดใหไว 
 
 
 
 
 
 25.  ให 22 += ty   และ 23 += tx   
 จงหาคาของ 

dx
dy  
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 26.  กําหนดให 232 ++= uuy   และ xu 5=  
 จงหาคาของ 

dx
dy  ที่ x  เทากับ 

5
1  

ก.  10      ข.  15 
ค.  20      ง.  25 
 
 
 
 
 
 27.  กําหนดให 32 )12( ++= xxy   และ 2)3(

1
+

=
x

t  

 ถา 2−=x  แลว     จงหาคาของ 
dt
dy  

ก.  -3      ข.  3 
ค.  6      ง.  12 
 
 
 
 
 
 28.  ถา 24)102( xxf =+     จงหาคาของ )20(f ′  
ก.  160      ข.  80 
ค.  40      ง.  20 
 
 
 
 
 
 29.  กําหนดให axf

dx
d

=))((    และ bxg
dx
d

=))((   เมื่อ ba,  เปนคาคงตัว  และ 0≠b  
พิจารณาขอความตอไปนี้ 
 (1)  

b
a

xg
xf

dx
d

=)
)(
)((  

 (2)  abxgxf
dx
d

=⋅ ))()((  

 (3)  ))(())(( xfg
dx
dxgf

dx
d

oo =   เมื่อ gf o  และ fg o  มีความหมาย 
ขอสรุปใดตอไปน้ีถูกตอง 
ก.  มีถูกตองอยู 1 ขอ    ข.  มีถูกตองอยู 2 ขอ 
ค.  ถูกตองทั้ง 3 ขอ     ง.  ผิดหมดทั้ง 3 ขอ 
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 30.  ถา 45 xy =  แลว     คาของ 4

4

dx
yd  เทากับเทาใด 

ก.  24      ข.  60 
ค.  0      ง.  120 
 
 
 
 
 

 31.  ถา 
120

1)(
35 +++

=
xxxxf  

 จงหา อนุพันธอันดับที่ 5 ของฟงกชัน 
 
 
 
 
 
 32.  ถา 1464 234 ++++= xxxxy  

 จงหาคาของ 4

4

dx
yd  ที่ 2=x  

 
 
 
 
 
 33.  ถา  51232 23 ++−= xxxy  

      และ 1323
2

2
−+−=+− cxbxaxy

dx
dy

dx
yd  

แลว     คาของ cba ++  คือขอใด 
ก.  23      ข.  35 
ค.  40      ง.  41 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

อนุพันธของฟงกชัน  - 10 - 

 34.  จงหาอนุพันธ 
dx
dy  จากสมการ 032 4224 =+− yyxx  

ก.  32 43 xxy −      ข.  323 yyx −  
ค.  

yxy
xxy
23

32

32
43

−

−      ง.  
22

32

32
32
xyy

xyx
−

−  

 
 
 
 
 
 35.  กําหนด 4422 )()( yxyxyx +=−−+     จงหาคาของ 

dx
dy  

ก.  3

3 44
yx

yx
−

−      ข.  33

3

4
44
xy
yx

−

−  

ค.  3

3

yx
yx

−
−      ง.  44 4 yxyx +−  

 
 
 
 
 
 36.  จงหาคาอนุพันธ ณ จุดที่ซึ่ง 1=x  บนเสนโคง 104322 =+−+ yxyx  มีคาเทากับขอใด 
ก.  -6      ข.  2 
ค.  

8
1       ง.  

8
1

±  
 
 
 
 
 
 37.  ความชันกราฟ 12 22 =++ yxyx  ที่จุด )1,2( −  เปนเทาใด 
ก.  -1      ข.  0 
ค.  1      ง.  2 
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 38.  เสนสัมผัสเสนโคง 432 −−= xxy  ณ จุด )0,4(  จะมีสมการดังขอใด 
ก.  0205 =−− yx     ข.  045 =−+ yx  
ค.  02054 =+− yx     ง.  02054 =−+ yx  
 
 
 
 
 

 39.  กําหนด 2

23 9725)(
x

xxxxf +−+
=   เปนสมการของเสนโคงรูปหนึ่ง 

จงหาสมการของเสนตรงที่สัมผัสเสนโคงนี้ที่จุด )9,1(  
ก.  056 =+− yx     ข.  0556 =−+ yx  
ค.  0536 =+− yx     ง.  0156 =−+ yx  
 
 
 
 
 
 40.  จงหา สมการของเสนตรง ซึ่งตั้งฉากกับเสนสัมผัสโคง xxy 83 −=  ที่จุด )3,3( −−  
 
 
 
 
 
 41.  สมการเสนตรงที่ต้ังฉากกับเสนสัมผัสเสนโคง 2712 xxy −+−=  ณ จุด )0,3(  จะมีสมการดังขอใด 
ก.  032 =++ yx     ข.  03 =−+ yx  
ค.  0534 =−− yx     ง.  0343 =−+ yx  
 
 
 
 
 
 42.  กําหนดวงกลม 012222 =−++ xyx  
 จงหา สมการเสนตรงที่ต้ังไดฉากกับเสนสัมผัส ซึ่งสัมผัสวงกลมที่จุด )3,1( −  และเสนตรงนี้ผานจุด )2,1( −−  
ก.  0723 =+− yx     ข.  0723 =−− yx  
ค.  0723 =−+ yx     ง.  0723 =++ yx  
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 43.  ให K++++= xxxxy  
 ขอใดตอไปน้ี  คือสมการเสนตรงที่สัมผัสเสนโคงนี้ที่จุด )3,6(  
ก.  095 =−− yx     ข.  095 =−+ yx  
ค.  095 =+− yx     ง.  095 =++ yx  
 
 
 
 
 
 44.  จงหาสมการของเสนตรงที่ต้ังฉากกับเสนสัมผัสสวนโคงของวงกลม 0164622 =−+−+ yxyx  
ที่จุด )0,8(  คือขอใด 
ก.  04025 =−+ yx     ข.  04025 =++ yx  
ค.  01652 =+− yx     ง.  01652 =−− yx  
 
 
 
 
 
 45.  สมการในขอใดตอไปน้ี  เปนสมการของเสนตรงที่ต้ังฉากกับเสนตรง 053 =++ yx   และสัมผัสกับ 
เสนโคง xxxy −+= 23 2  
ก.  83 += xy      ข.  53 += xy  
ค.  53 −= xy      ง.  83 −= xy  
 
 
 
 
 
 46.  ถา เสนสัมผัสโคง 36243 2 +−= xxy  ที่จุด ),( nm  ขนานกับแกน X  
แลว     คาของ nm −  จะเทากับขอใด 
ก.  -8      ข.  4 
ค.  16      ง.  12 
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 47.  พิจารณาขอความตอไปนี้ 

 (1)  ถา 2

3 92)(
x

xxxf −−
=  แลว    32

1821)(
xx

xf +−=′    

 (2)  กําหนดนิยามของอนุพันธของ xln  มีคาเทากับ 
x
1    ถา )1(ln)( 2 += xxf  จะได   

1
2)( 2 +

=′
x

xxf  

 (3)  ถ า 1)( −= xaxf   เมื่อ 10 << a   และ )(xf  เปนจริงทุกคา Rx ∈  
แลว   คาอนุพันธของ )(xf  จะไดเปนจํานวนจริงลบสําหรับทุก Rx ∈  
ขอใดสรุปถูกตอง 
ก.  มีถูก 1 ขอ     ข.  มีถูก 2 ขอ 
ค.  มีถูก 3 ขอ       ง.  ผิดทั้ง 3 ขอ 
 
 
 
 
 
 48.  กําหนด 3)( xxf =   และ 12)( 2 +−= xxxg    ขอใดตอไปนี้ผิด 
 ก.  คาสูงสุดของ ))(( xgf −  คือ 1 
 ข.  คาต่ําสุดของ ))(( xgf −  คือ -1 
 ค.  f  เปนฟงกชันเพิ่ม 
 ง.  f  เปนฟงกชันที่ไมมีคาต่ําสุด หรือคาสูงสุด   แต g  เปนฟงกชันที่มีคาต่ําสุด 
 
 
 
 
 
 49.  ถา 21

)(
x

xxfy
+

==  แลว    ขอใดไมถูกตอง 

ก.  f  เปนฟงกชันตอเนื่อง  สําหรับทุก Rx ∈   ข.  ถา 0<x  แลว   0<y   และถา 0≥x  แลว   0≥y  
ค.  f  เปนฟงกชันที่มีคาต่ําสุดเทากับ -0.5  เมื่อ 1−=x  ง.  f  เปนฟงกชันที่มีคาสูงสุดเทากับ -0.5  เมื่อ 1=x  
 
 
 
 
 
 50.  แผนอลูมิเนียมรูปสี่เหลี่ยมผืนผา กวาง 4 ฟุต  ยาว 5 ฟุต 
 ถาตองการตัดมุมทั้งสี่ออกเปนรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส   แลวพับขึ้นเปนดานขางของกลอง    จะตองตัดมุมออกยาวขางละ
เทาใด  จึงจะทําใหไดกลองฝาเปดที่มีปริมาตรมากที่สุด 
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 51.  ผลิตผลดานการเกษตรชนิดหนึ่ง เสียคาใชจายคิดเปนเงินไรละ 
x

x 30042.0 ++  บาท  ขายผลิตผลคิดเปนเงิน
ไรละ x2600 −  บาท  และเสียคาขนสงอีกคิดเปนเงินไรละ 24 บาท   โดย x  หมายถึงจํานวนไรที่ผลิตตอเดือน 
 ถาตองการใหไดกําไรมากที่สุด   จะตองใชเนื้อที่การผลิตจํานวนกี่ไร 
ก.  85 ไร      ข.  130 ไร 
ค.  185 ไร     ง.  572 ไร 
 
 
 
 
 
 52.  ตองการสรางสี่เหลี่ยมผืนผาใหมีจุดยอดสองจุดอยูบนแกน X  และจุดยอดอีกสองจุดอยูบนเสนตรง 

53 += xy   และ 52 +−= xy  ตามลําดับ 
 พ้ืนที่สี่เหลี่ยมผืนผานี้จะมีคาไดมากที่สุดเทากับเทาใด 
ก.  

24
125  ตารางหนวย    ข.  

12
125  ตารางหนวย 

ค.  
24
25  ตารางหนวย    ง.  

12
25  ตารางหนวย 

 
 
 
 
 
 53.  ถา cba ,,  เปนจํานวนจริงใดๆ และมีคาคงที่ 
แลว   คาของ x  ที่ทําให 222 )()()()( xcxbxaxf −+−+−=  มีคาต่ําสุดสัมพันธเปนเทาใด 
ก.  

3
cba ++      ข.  

6
cba ++  

ค.  
3

abc       ง.  
6

abc  
 
 
 
 
 
 54.  โรงพิมพแหงหนึ่งทําสัญญาที่จะพิมพใบโฆษณาจํานวน 2,000 แผน  ดวยราคา 100 บาทตอ 100 แผน 
และถาสงพิมพเกินกวา 2,000 แผนนั้น  จะลดราคาใหอีกแผนละ 2 สตางคตอ 100 แผน ในเฉพาะของสวนที่พิมพเกินกวา 
2,000 แผนนั้น  โรงพิมพจะตองพิมพใบโฆษณาดังกลาวกี่แผน จึงจะทําใหไดเงินมากที่สุด 
ก.  2,400 แผน     ข.  2,500 แผน 
ค.  3,500 แผน     ง.  4,500 แผน 
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 55.  กําหนดสมการของการเคลื่อนที่ 122 ++= mtktS   โดย S  มีหนวยเปนฟุต และ t  มีหนวยเปนวินาที  
 ถาความเร็วเฉลี่ยในชวงจาก 3=t  ถึง 8=t  เปน 10 ฟุตตอวินาที  และความเร็วในขณะ 10=t  เปน 28 ฟุต
ตอวินาทีแลว     คาของ mk −  เทากับเทาใด 
 
 
 
 
 
 
 56.  วัตถุช้ินหนึ่งเคลื่อนที่ไดทาง 

4
1  ไมลภายในชวงเวลาหน่ึง   เปนไปตามสมการการเคลื่อนที่ 

   tts 132
3
44 2 +=   เมื่อ s  มีหนวยเปนฟุต  และ t  เปนวินาที 

 ความเร็วขณะวัตถุเคลื่อนที่ไปไดครึ่งทางเทากับคาในขอใด 
ก.  396 ฟุตตอวินาที    ข.  198 ฟุตตอวินาที 
ค.  235 ฟุตตอวินาที    ง.  237 ฟุตตอวินาที 
 
 
 
 
 
 57.  ในการโยนกอนหินกอนหนึ่งขึ้นไปในแนวดิ่งดวยความเร็ว u  ฟุตตอวินาที  และความสูงของกอนหิน 
ขณะเวลา t  ใดๆ กําหนดโดยสมการ 24tutS −=   
 ถากอนหินนี้ขึ้นไปไดสูงสุดเปนระยะทางเทากับ 16 ฟุตแลว    ความเร็วตนของกอนหินเทากับเทาใด 
ก.  16 ฟุตตอวินาที     ข.  20 ฟุตตอวินาที 
ค.  24 ฟุตตอวินาที     ง.  30 ฟุตตอวินาที 
 
 
 
 
 
 58.  จุดๆ หนึ่งเคลื่อนที่ไปตามสมการเสนโคง 532 +−= xxy  โดยที่  3

2
1

+= tx  เมื่อ t  เปนเวลา 
มีหนวยเปนวินาที    จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y  เทียบกับ t  ในขณะ 4=t  เปนเทาใด 
ก.  

3
5  หนวยตอวินาที    ข.  

5
3  หนวยตอวินาที 

ค.  
8
5  หนวยตอวินาที    ง.  

5
8  หนวยตอวินาที 
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 59.  วัตถุช้ินหนึ่งเคลื่อนที่ในระนาบตามกฎ ttx 22 +=   และ tty 62 3 −=  
แลว    

dx
dy  ขณะ 2=t  มีคาเทากับขอใด 

ก.  3      ข.  12 
ค.  25      ง.  36 
 
 
 
 
 
 60.  ลูกบอลลูกหนึ่งถูกโยนขึ้นจากขอบหลังคาบาน ซึ่งอยูสูงจากพื้นถนน 112 ฟุต ในแนวดิ่ง 
 ถาลูกบอลเคลื่อนที่ไดระยะทาง s  ฟุตจากขอบหลังคาบาน ขณะเวลา t  วินาทีตามสมการการเคลื่อนที่ 

21696 tts −=  แลว    อัตราเร็วของลูกบอลขณะตกกระทบพื้นเปนเทาไร 
ก.  0  ฟุตตอวินาที     ข.  96 ฟุตตอวินาที 
ค.  128 ฟุตตอวินาที    ง.  คําตอบที่ถูกตองมิไดใหไว 
 
 
 
 
 
 61.  ในการโยนลูกบอลขึ้นในอากาศ  มีสมการของการเคลื่อนที่ คือ 2432 tts −=   เมื่อ s  แทนระยะทาง 
มีหนวยเปนเมตร  และ t  แทนเวลามีหนวยเปนวินาทีพิจารณาขอความตอไปนี้ 
 (1) อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ s  เทียบกับ t  ในชวงจาก 1=t  ถึง 3=t      มีคามากกวา 
อัตราการเปลี่ยนแปลงของ s  เทียบกับ t  ในขณะ 5.2=t  วินาที  
 (2) ลูกบอลจะขึ้นไปสูงสุดเปนระยะทาง 64 เมตรจากพื้น 
ขอใดสรุปถูกตอง 
ก.  ขอ (1) ถูก  ขอ (2) ถูก    ข.  ขอ (1) ถูก  ขอ (2) ผิด 
ค.  ขอ (1) ผิด  ขอ (2) ถูก    ง.  ขอ (1) ผิด  ขอ (2) ผิด 
 
 
 
 
 
 62.  วัตถุช้ินหนึ่งเคลื่อนที่ดวยความเร็ว ssv −=  เมตรตอวินาที  เมื่อ s  แทนระยะทาง 
 ถาขณะที่วัตถุนี้เคลื่อนที่ไดทาง 9 เมตร   วัตถุจะมีความเรงกี่เมตรตอวินาที 2  
 
 
 


