
 

 การแขงขนัคณติศาสตรโอลมิปกระดบัชาต ิครัง้ที ่2 หนา 1 _______________ 

การแขงขันคณิตศาสตรโอลิมปกระดับชาติ ครั้งที่ 2 
วันที่ 2 - 6 พฤษภาคม 2548 

ขอสอบวันแรก 
 1.  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมคางหมูแนบในวงกลมรัศมี 1 หนวย  โดยที่ AB เปนเสนผานศูนยกลาง 

และ DC = 4AD   จงหาระยะ AD 

 

 

 

2.  ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมแหลมแนบในวงกลม  จากจุด A และจุด B ลากเสนตั้งฉากกับ 

ดานตรงขามที่จุด A′ และจุด B′ ตามลําดับ และเสนตั้งฉากทั้งสองตัดกันที่จุด H 

 ถา BH ยาวเทากับรัศมีของวงกลม  จงหาคาของ A′B/AB 

 

 

 

 

 3.  ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ซึ่งมีจดุ A เปนจุดยอด และมุมที่ฐานเปนสองเทาของมุมที่จุดยอด 

 จงหาคาของ AB/BC 

 

 

 

 

 4.  ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมแหลมแนบในวงกลม ซึ่งมี BC เปนเสนผานศูนยกลาง 

 ถา AB ยาว 3 หนวย  AC ยาว 4 หนวย  และ O เปนจุดศูนยกลางของวงกลมแนบใน 

รูปสามเหลี่ยม ABC แลว   จงหาคาของ BO ⋅ OC 

 

 

 

 

 5.  โยนลูกเตาลูกหนึ่ง 6 คร้ัง  จงหาจํานวนวิธีทั้งหมดที่ใหแตมรวมเทากับ 21 

 

 

 

 



 

 การแขงขนัคณติศาสตรโอลมิปกระดบัชาต ิครัง้ที ่2 หนา 2 _______________ 

 6.  จงหาจํานวนผลเฉลยที่เปนจํานวนเต็มบวกของสมการ 2548)yy()xxx( 21
2

321 =+++  

 

 

 
 

 7.  ตองการเขียน 2548 ในรูปผลบวกของจํานวนเต็มบวกตั้งแตสองจํานวนขึน้ไป  โดยลําดับมีความสําคัญ  
จะทําไดทั้งหมดกี่วิธี 

 

 

 

 

 8.  จัดเรียงสมาชิกในแตละสับเซตของ S = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7} ที่ไมใชเซตวาง จากมากไปนอย 
ใสเคร่ืองหมายบวก และลบสลับกันหนาสมาชิกแตละตัวของสับเซต โดยเริ่มเครื่องหมายบวกหนาจํานวนที่มากที่สุด 
ในสับเซตนั้น หาผลบวกของจาํนวนเหลานั้น 

เชน สับเซต T = {7, 3, 2}  เราได 7 – 3 + 2 = 6 เปนผลลัพธของสับเซต T 

จงหาผลบวกของผลลัพธของทุกสับเซตของ S 

 

 

 

 

 

 9.  จงหาตวัหารรวมมากของ 
2

9090

90

45135 −
 กับ 902 

 

 

 

 

 

 10.  จงหาเศษเหลือที่ไดจากการหาร ∑
=

⋅
2005

1k

200522005k ดวย 22005 

 

 

 

 

 



 

 การแขงขนัคณติศาสตรโอลมิปกระดบัชาต ิครัง้ที ่2 หนา 3 _______________ 

 11.  จงหาจํานวนเต็มบวก x ที่นอยที่สุด ซึ่งทําให 22548 หาร x2005 + 1 ลงตัว 

 

 

 

 

 12.  จงหาวามจีาํนวนเต็มคู n กี่จํานวน ซึ่ง 0 ≤ n ≤ 100 และ )12n(5
2n22 +⋅  

 

 

 

 

 13.  จงหาจํานวนเต็มบวกคี่ k ทั้งหมด ที่ทําใหมีจํานวนเตม็บวก m ซึ่ง 

  k + (k + 5) + (k + 10) + . . . + (k + 5(m – 1)) = 1372 

 

 

 

 

 14.  กําหนดฟงกชัน f : N → Z โดยที่ 

  f(m + n) = f(m) + f(n) – 2mn - 2548 สําหรับทุก m, n ∈ N 

 ถา f(2548) = -2548 แลว   จงหา f(2) 

 

 

 

 

 15.  กําหนดฟงกชัน f : R → R โดยที่ f(x + 2y) + 2f(y – 2x) = 3x – 4y + 6 

สําหรับทุก x, y ∈ R   จงหา f(2548) 

 

 

 

 

 16.  จงหาผลบวกของรากทั้งหมดของสมการ (2 – x)2005 + x2005 = 0 

 

 

 

 



 

 การแขงขนัคณติศาสตรโอลมิปกระดบัชาต ิครัง้ที ่2 หนา 4 _______________ 

 17.  ให a, b ≥ 0 และนิยาม 
12ba

1ba
b*a

+
++

=  

 จงหาคา 0 * (1 * (2 * (. . . (2003 * (2004 * 2005)) . . . ))) 

 

 

 

 

 18.  จงหาคาของ ∑
= +

1273

0k 2548 )
2548

k
(tan1

1
π  

 

 

 

 

 19.  กําหนด P(x) เปนพหุนามดีกรีสี่ ที่มีสัมประสิทธ์ิของ x4 เทากับ 1  และ x – k หาร P(x) 

เหลือเศษ k เมื่อ k = 1, 2, 3   จงหาคา P(4) + P(0) 

 

 

 

 

 20.  กําหนด a, b, c, d > 0 และ 36a + 4b + 4c + 3d = 25 

 จงหาคาสูงสุดของ 4
1

3
1

2
1

dcba  

 

 

 

 

 21.  ให α, β, γ เปนจํานวนจริงใดๆ 
 จงหาคาต่ําสุดของ cos (α - β) + cos (β - γ) + cos (γ - α)  

วนัทีส่บิสอง เดือนสี ่พอศอสองหาหาสี ่

 
 

 


