
 

 การแขงขนัคณติศาสตรโอลมิปกระดบัชาต ิครัง้ที ่4 หนา 5 _______________ 

ขอสอบวันที่สอง 
 1.  จงหาฟงกชัน f : R → R ทั้งหมด ซึ่ง 
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 สําหรับทุกจํานวนจริง x1, x2, . . .,  x2550 

 

 

 

 

 

 

 2.  นักเรียนหญิง n คน และนักเรียนชาย n คน ในชั้น ม. 1/1 อยูในงานปารตี้ที่มีการเตนรําแหงหนึ่ง 
ในแตละเพลงจะมีนักเรียนชาย-หญิงจับคูขึ้นไปเตนรําอยางนอยหนึ่งคู  นักเรียนทุกคนที่ขึ้นไปเตนรําจะไดรับพวงมาลัย

คนละหนึ่งพวงเมื่อจบเพลงเสมอ  ถามีการเตนรําทั้งหมด m เพลง 

 จงแสดงวาสําหรบัทุกจํานวนนับ k ≤ n จะตองมีกลุมนักเรียนที่ประกอบดวยชาย k คน และหญิง n – k คน 

ซึ่งไดรับพวงมาลัยรวมกันอยางนอย m พวง  

 

 

 

 

 

 

 3.  วงกลมสองวงตัดกันที่จุด X และ Y  เสนตรงที่ผานจุดศนูยกลางของวงกลมทั้งสองตัดวงกลมแรก 

ที่จุด A และ C และตัดวงกลมที่สองที่จุด B และ D  โดยที่ จุด B อยูบนสวนของเสนตรง AC  และ C อยูบน 

สวนของเสนตรง BD  คอรดรวม XY ตัด BC ที่จุด P  

ใหจุด O เปนจุดใดๆ บน XP ที่อยูระหวาง X กับ P   ตอ CO พบวงกลมแรกที่จุด M 

และตอ BO พบวงกลมที่สองที่จุด N  ตอ AM และ DN ออกไปพบกันที่ Z 

จงพิสูจนวา X, Y และ Z อยูบนแนวเสนตรงเดียวกัน 

 

 

 
 

 



 

 การแขงขนัคณติศาสตรโอลมิปกระดบัชาต ิครัง้ที ่4 หนา 6 _______________ 

 4. จงหาจํานวนเฉพาะ p ทั้งหมดที่ทําให 
p

12 1p −−
 เปนกําลังสองสมบูรณ 

 

 

 

 

 

 

 5.  ชั้น ม. 1 มีนักเรียนชาย 229 คน และนักเรียนหญิง 271 คน  แบงเปน 10 หอง หองละ 50 คน 

นักเรียนแตละหองมีเลขที่ 1 ถึง 50  ครูตองการจัดทีมวิ่งผลัดหนึ่งทีม โดยมีนักเรียนหญิง 1 คน และชาย 3 คน 

หรือนักเรียนหญิง 3 คน และชาย 1 คน  และมีเงื่อนไขเพิ่มเติมวา นักเรียนสี่คนนี้มาจากสองหอง หองละสองคนที่มีเลขที่
ตรงกัน (เชน นักเรียนเลขที่ 2 และ 15 จากหองม. 1/1 และ ม.1/3) 
 จงแสดงวามวีิธีตัง้ทีมวิ่งผลัดเปนจํานวนคี ่

 

 

 

 

 

 

 6.  รูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีเสนรอบรูปยาว 2s 

ถาวงกลมแนบในรัศม ีr และระยะจากจุดศูนยกลางวงกลมแนบในไปยังจุดยอดทั้งสามเปน sa, sb และ sc 

แลว จงแสดงวา 
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