
 

 การแขงขนัคณติศาสตรโอลมิปกระดบัชาต ิครัง้ที ่6 หนา 3 ____________ 

ขอสอบวันที่สอง 
1.  ให a, b เปนจํานวนเต็ม และ p เปนจํานวนเฉพาะ  

สําหรับจํานวนนบั k ใดๆ กําหนด Ak = {n ∈ N / pk⏐(an – bn)} 

จงแสดงวา ถา A1 ≠ ∅ แลว   Ak ≠ ∅ สําหรับทุกจํานวนนับ k 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.  มีฟงกชันหนึ่งตอหนึ่ง f : N → Q ซึ่ง 

f(xy) = f(x) + f(y)  สําหรับทุกจํานวนนบั x และ y หรือไม 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.  ให ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมนูน ซึ่งมีสมบัติวา 

MA ⋅ MC + MA ⋅ CD = MB ⋅ MD เมื่อ M เปนจุดตัดของเสนทแยงมุม AC และ BD 

ถาเสนแบงคร่ึง ∠ACD ตัดรังสี BA ที่จุด K 

แลว จงพิสูจนวา BC = DK ก็ตอเมื่อ AB//CD 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 การแขงขนัคณติศาสตรโอลมิปกระดบัชาต ิครัง้ที ่6 หนา 4 ____________ 

4.  ให k เปนจํานวนนับ 

จงแสดงวามจีํานวนนับ m และ n เปนจํานวนอนันตชุดที่สอดคลองกับสมการ (m - n)2 = kmn + m + n 

 

 

 

 

 

 

 

5.  ชั้นม.1 มีนกัเรียนชาย 80 คน และนักเรียนหญิง 80 คน ในวันจันทรถึงวันศุกร หนึ่งสปัดาหกอนสอบ

ปลายภาค ครูมีหนังสือ 16 เลม ใหนักเรียนยืมไปอานที่บาน 1 คืน และตองนํามาคืนในตอนเชาของวันรุงขึ้นทันที 
โดยที่นักเรียนแตละคนจะมีสิทธ์ิยืมหนังสือไดเพียงเลมเดียว และเพียงครั้งเดียวเทานั้น (จะไมยืมเลยก็ได) 

จงแสดงวาจะตองมีวันอยูสองวัน และหนังสืออยูสองเลมที่ 

(1) ไมมีนักเรียนคนใดยืมหนังสือสองเลมนั้นในสองวันนั้นเลย หรือ 

(2) มีนักเรียน 4 คน ซึ่งเปนเพศเดียวกันหมด ที่ไดยืมหนังสือสองเลมนั้นในสองวันนั้น 

 

 

 

 

 

 

 

6.  จงหาพหุนามทั้งหมดในรูป  

P(x) = (-1)nxn + a1x
n-1 + a2x

n-2 + . . . + an-1x + an  ซึ่งมีสมบตัิตอไปนี ้

(1) {a1, a2, . . .,an-1, an} = {0,1} 

   และ (2) P(x) มีรากทั้งหมดเปนจํานวนจริงที่แตกตางกัน 

วนัทีส่บิสอง เดือนสี ่พอศอสองหาหาสาม 

 
 

 

 

 


