
 

 ทุนเลาเรียนหลวง ระดบัมัธยมฯ ตน ประจาํป 2553  หนา 1 _______________ 

การสอบแขงขนัเพ่ือรับทุนฯ ไปศึกษาวิชา ณ ตางประเทศ 
ประจําปงบประมาณ 2553 (ทุนระดับมัธยมศึกษาตอนตน) 
วิชาคณิตศาสตร  คะแนนเต็ม 100 คะแนน  เวลา 3 ชั่วโมง 

สอบวนัเสารที ่17 ตลุาคม 2552     เวลา 9.00 – 12.00 น. 
ใหทําขอ 1 ในสมุดเขียนตอบชุดที่หนึ่ง ขอ 2 ในสมุดเขียนตอบชุดทีส่อง 

ขอ 3 ในสมุดเขียนตอบชุดทีส่าม       และ ขอ 4 ในสมุดเขียนตอบชุดทีส่ี่ 

ถาทาํผิดชุดจะไมไดรับการตรวจ 

1.  ขอสอบนีม้ี 2 ขอยอย คะแนนเตม็ 25 คะแนน  แสดงวธิทีําทกุขอ 
1.1 การกอสรางถนนสายหนึ่ง ประมาณ 14.6 กม. เพื่ออํานวยความสะดวกแกมนุษย เชน การเดินทางสัญจร 

การขนสง รวมทั้งการตรวจการณของเจาหนาที่  แตจากการวิจัยระยะเวลา 1 ป พบวา มีรถยนตผานถนนสายนี้ 

299,298 คัน  มีสัตวที่ถูกรถชนตาย จํานวน 14,408 ตัว จําแนกเปน สัตวสะเทินน้ําสะเทินบก 9,835 ตัว 

สัตวเล้ือยคลาน 3,205 ตัว  สัตวเล้ียงลูกดวยนม 1,051 ตัว และสัตวจําพวกนก 317 ตัว 

จงเขียนแผนภูมิรูปวงกลมแสดงขอมูลขางตน พรอมทั้งแสดงวิธีทํา (ทศนิยม 1 ตําแหนง) (15 คะแนน) 

 

 

 

 

 

 

 

1.2 น้ําหนักของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่สามของนักเรียนกลุมหนึ่ง มีคาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับ 40 กิโลกรัม 
แตพบวาตาชั่งที่ใชไมเที่ยง  ถาจะใหไดน้ําหนักที่ถูกตอง ตองเพิ่มน้ําหนักใหทุกคนอีกคนละหนึ่งกิโลกรัม เมื่อเปนเชนนี้ 

คาเฉลี่ยเลขคณิตของนักเรียนกลุมนี้จะเทากับเทาไร จงพิสูจนโดยการสมมุติตัวแปร  (10 คะแนน) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 ทุนเลาเรียนหลวง ระดบัมัธยมฯ ตน ประจาํป 2553  หนา 2 _______________ 

2.  ขอสอบขอนีม้ี 3 ขอยอย คะแนนรวม 25 คะแนน ใหแสดงวธิทีําทกุขอ 
ในการคํานวณ ใช π = 3.14 , 2  = 1.41, 3  = 1.73 

2.1 สามเหลี่ยม ABC มี CD แบงคร่ึงฐาน AB ที่จุด D 

จงพิสูจนวา 2CD2 = AC2 + BC2 - 
2

AB2

 

ถาเสนมัธยฐานทั้งสามเสนของสามเหลี่ยมยาว 6, 8, 10 หนวย 

จงแสดงวิธีคํานวณหาความยาวของดานที่สั้นที่สุดของสามเหลี่ยม  (13 คะแนน) 

 

 

 

 

 

2.2 ให ABCD เปนสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีดานยาวดานละ 2 หนวย และวงกลมจุดศูนยกลางที่ O 

มี AD เปนเสนผานศูนยกลาง   จุด E อยูบนดาน AB โดยที่ EC สัมผัสกับวงกลม O ที่จุด F 

จงแสดงวิธีคํานวณหาพื้นที่สามเหลี่ยม CBE  (7 คะแนน) 

 

 

 

 

 

2.3 สามเหลี่ยม ABC มีจุดยอดที่ A(-1, 2), B(2, 1), C(0, 3) 

จงหาตําแหนงของจุดยอดทั้งสามภายใตการแปลงทางเรขาคณิตสามครั้ง ดังตอไปนี้ตามลําดับ 

หมุนดวยมมุ 90o ในทิศทวนเข็มนาฬิกา  สะทอนเทียบกับเสนตรง y = x และเลื่อนขนานดวย 

เวกเตอร ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
2

1
 

ถาตองการใหทําการแปลงไดเพียงสองครั้ง และมีผลสุดทายของการแปลงเหมือนกับการแปลงสามครั้ง 

จงอธิบายวาตองทําการแปลงอยางไร  (5 คะแนน) 

 

 

 

 

 

 

 



 

 ทุนเลาเรียนหลวง ระดบัมัธยมฯ ตน ประจาํป 2553  หนา 3 _______________ 

3.  ขอสอบขอนีม้ี 5 ขอยอย คะแนนรวม 25 คะแนน 
3.1 ใหเขียนเฉพาะคําตอบ (3 คะแนน) 

 ผลการทดสอบยอยของวิชาหนึ่ง ปรากฎวามีนักเรียน 32% ไดคะแนนไมถึงคร่ึงหนึ่งของคะแนนเต็ม เมื่อผูสอน
นําแบบทดสอบของนักเรียนที่ไดคะแนนไมถึงคร่ึงหนึ่งดังกลาว มาตรวจใหคะแนนใหม ปรากฎวา จํานวนนักเรียนที่ได

คะแนนไมถึงคร่ึงหนึ่งของคะแนนเต็มลดลงจากจาํนวนครั้งแรก 12.5% 

ถามีนักเรียนเขาทดสอบยอยครั้งนี้ทั้งหมด 150 คน 

จงหาวามีนักเรียนที่ไดคะแนนตั้งแตคร่ึงหนึ่งของคะแนนเต็มขึ้นไปกี่คน และคิดเปนกี่เปอรเซ็นตของจํานวน
นักเรียนที่เขาทดสอบ 

 

 

 

 

 

3.2 ใหเขียนเฉพาะคําตอบ (3 คะแนน) 

 กําหนดใหวา “ เมื่อ a, b และ d เปนจํานวนนับ  ถา ห.ร.ม. ของ a และ b คือ d 

แลว ห.ร.ม. ของ 
d

a
 และ 

d

b
 คือ 1” 

 จงหา ค.ร.น. ของ 
5

a
 และ 

5

b
 เมื่อกําหนดให ห.ร.ม. ของ a และ b คือ 5  

 

 

 

 

 

3.3 ใหเขียนเฉพาะคําตอบ (3 คะแนน) 

 กําหนดให m เปนจํานวนจริงบวกที่ทําให 20)1m(16 2 =+  

 และ 108
48

27
752p ++−=  

 จงหาคาของ p2m เมื่อกําหนดให 6 = 2.4 

 

 

 

 

 

 



 

 ทุนเลาเรียนหลวง ระดบัมัธยมฯ ตน ประจาํป 2553  หนา 4 _______________ 

3.4 ใหแสดงวธีิทํา (8 คะแนน) 

 นิด กอย และหนอย สามคนเปนเพื่อนกัน และทํางานที่เดียวกัน ทุกคนจะออมเงินโดยนําไปฝากกับธนาคาร

แหงหนึ่ง  เมื่อเดือนที่แลว อัตราสวนของยอดเงินฝากในบัญชีของนิดตอของกอยตอของหนอยเปน 5 : 3 : 4 

เดือนนี้ ทั้งสามคนไดรับเงินเพิ่มพิเศษคนละ 4,800 บาท จึงนําเงินที่ไดรับนี้ไปฝากกับธนาคาร โดยที่ นิดฝากเงิน 

3

2  ของเงินเพิ่มพิเศษ  กอยฝากเงิน 
4

3  ของเงินเพิ่มพิเศษ  หนอยฝากเงินเพียง 880 บาท ทําใหอัตราสวนของ

ยอดเงินฝากในบัญชีของนิดตอของกอยตอของหนอยเปลี่ยนเปน 5 : 4 : 3 

จงหาวาหลังจากฝากเงินเพิ่มพิเศษตามจํานวนทีต่องการแลว  ทั้งสามคนมีเงินฝากในบัญชีคนละกี่บาท 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.5 ใหแสดงวธีิทํา (8 คะแนน) 

 มานะทําปายประกาศโดยตัดกระดาษเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วที่มีฐานยาว 24 เซนติเมตร และดานประกอบ

มุมยอดยาว 20 เซนติเมตร เมื่อเขาดูกระดาษที่ตัดได และเห็นวามีพื้นที่สําหรับเขียนขอความนอยไปจึงตัดกระดาษใหม

โดยเพิ่มความยาวของฐานจากเดิมไปอีก 
4

1
 ของความยาวเดิม และเพิ่มความยาวของดานประกอบมุมยอดจากเดมิไปอีก 

3

1
 ของความยาวเดิม   จงหาวาปายประกาศอันใหมจะมีพื้นที่เพิ่มจากปายประกาศอันเดิมประมาณกี่ตารางเซนติเมตร 

เมื่อกําหนดให 6.27 ≈  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 ทุนเลาเรียนหลวง ระดบัมัธยมฯ ตน ประจาํป 2553  หนา 5 _______________ 

4.  ขอสอบขอนีม้ี 4 ขอยอย จงแสดงวธิทีําทุกขอ คะแนนรวม 25 คะแนน 
4.1 ถาเรียกจํานวนนับที่เกิดจากจํานวนหนึ่งยกกําลังสองวา “จาํนวนกําลังสอง”  จะไดวา 4, 9, 16, 25, 36, 

49, . . .  ตางก็เปนจํานวนกําลังสอง  มุกดาสังเกตจํานวนเหลานี้ และทดลองคํานวณเกี่ยวกับจํานวนกําลังสอง แลวบอก
คุณครูวาเธอคนพบขอสรุปดังนี ้

 “ถานําจํานวนกําลังสองที่เรียงติดกันสองจํานวนมาลบกัน  จะไดวาผลตางของจํานวนทั้งสองเทากับผลบวกของ

จํานวนนับสองจาํนวนที่เรียงติดกันเสมอ” 

 มุกดายกตัวอยาง ดังนี้ 

   36 – 25 = 11 และ 11 = 5 + 6 

   9 – 4 = 5 และ 5 = 2 + 3  

 จงใชวิธีการทางพีชคณิตแสดงวา ขอความที่มุกดาคนพบเปนจริง (8 คะแนน) 

 

 

 

 

 

 

 

4.2 กําหนดให P(x) = Ax2 – Bx – 12 และ Q(x) = Ax2 + Bx – 6 

ถา x – 4 หาร P(x) ลงตัว และ x + 3 หาร Q(x) ลงตัว 

จงหาคาของ 
2

BA2 −
  (6 คะแนน) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 ทุนเลาเรียนหลวง ระดบัมัธยมฯ ตน ประจาํป 2553  หนา 6 _______________ 

4.3 รายการสงเสริมการขายของบริษัทโทรศัพทเคล่ือนที่แหงหนึ่งคิดคาใชโทรศัพทในแตละรอบบริการ ดังนี้ 

(ยังไมรวมภาษีมูลคาเพิ่ม) 

 “คาบริการ 250 บาท สําหรับการโทร 200 นาที  การสง SMS 50 คร้ัง  การสง MMS 10 คร้ัง  การใช

อินเตอรเน็ต 4 ชั่วโมง  หากโทรเกิน 200 นาที คิดเพิ่มนาทีละ 1.50 บาท  สง SMS เกิน คิดเพิ่มคร้ังละ 3 บาท 

สง MMS เกิน คิดเพิ่มคร้ังละ 6 บาท  ใชอินเตอรเน็ตเกิน คิดเพิ่มนะทีละ 1 บาท” 

 (ก) จงเขียนสมการแสดงคาบริการที่ตองจายสําหรับการใชบริการสงเสริมการขายรายการนี้ (3 คะแนน) 

 (ข) ถาแอนใชบริการสงเสริมการขายรายการนี้ ในรอบบริการที่ผานมาแอนใชบริการการโทร 230 นาที 

สง SMS 70 คร้ัง  สง MMS 9 คร้ัง  ใชอินเตอรเน็ต 270 นาที  แอนตองจายคาบริการที่ยังไมรวมภาษีมูลคาเพิ่ม

เปนเงินกี่บาท (2 คะแนน) 

 

 

 

 

 

 

4.4  รูปสี่เหลี่ยมคางหมูรูปหนึ่งมีดานคูขนานยาว x + 1 และ 2x + 3 หนวยตามลําดับ  และระยะหาง

ระหวางดานคูขนานของรูปสี่เหลี่ยมคางหมูรูปนี้เทากับ x – 2 หนวย 

ถารูปสี่เหลี่ยมรูปนี้มีพื้นที่ 16 ตารางหนวยแลว   ดานคูขนานดานยาวมีความยาวมากกวาดานสั้นกี่หนวย 

(6 คะแนน) 

 

วนัทีส่บิสี่ เดอืนเกา พอศอสองหาหาสาม 

 


